Рене Генон
Заметки о математической нотации

[bookmark: _GoBack]Кажется, что современные математики, по крайней мере, те из них, кто придерживается рамок официальной науки, почти полностью игнорируют то, чем является число; они сводят всю математику к вычислению, заменяют число цифрой, которая, на самом деле, есть не что иное, как одежда для истинного тела числа, каковым является геометрическая форма, а учёные, о которых мы говорим, даже не подозревают о связи чисел с геометрическими формами. Слишком часто они используют исключительно условную нотацию, которая ни с чем реальным не соотносится; таковым, например, является, и мы это увидим в дальнейшем, рассмотрение чисел, называемых отрицательными. Однако, мы не хотим сказать, что цифры сами по себе являются всецело произвольными знаками, форма которых определена лишь фантазией отдельных личностей; в них необходимо присутствуют как числовые признаки, так и признаки алфавитные, неразличимые, впрочем, в отдельных языках, таких как иврит и греческий, и мы, быть может, однажды изучим вопрос иероглифического, то есть идеографического начала всех письменностей; в настоящий же момент мы ограничимся отсылкой по этому вопросу к работам Кура де Жебелена и Фабра д’Оливе.
Что несомненно, так это то, что математики используют в своей нотации символы, значения которых они больше не понимают; эти символы кажутся остатками забытых традиций Пифагореизма или Каббалы, пришедших к нам с арабами средневековья, но истинная ценность которых была понята весьма слабо. Отметим лишь мимоходом, с тем, чтобы вернуться к этому позднее, связь десятичной системы счисления с образованием окружности лучом, исходящим из её центра; будет уместным отметить по этому поводу, как последовательное образование чисел от единицы может служить символизации универсального развития; но сейчас мы ограничимся рассмотрением нуля, единицы и того, что ошибочно называют бесконечностью.
Мы говорим, что называют ошибочно, так как то, что математики изображают символом ∞, не может быть бесконечностью в метафизическом смысле этого слова; знак ∞ – фигура замкнутая, а значит, конечна и в этом подобна окружности, из которой некоторые желали сделать символ вечности, тогда как она может быть лишь обозначением цикла времени. Впрочем, идея бесконечного числа, т.е., как говорят математики, наибольшего числа, есть идея противоречивая, ведь как бы ни велико было число N, число N+1 всегда будет больше. Очевидно, абсурдно желание определить Бесконечность, ведь определение по необходимости является установлением пределов, и вполне ясно об этом говорят сами слова, а Бесконечность – это то, что не имеет пределов; пытаться ввести её в формулу, т.е., облечь её в форму, всё равно что силиться поместить Весь универсум в одну из самых незначительных его частей, что невозможно; наконец, понимать Бесконечность как некое количество означает представлять её способной к увеличению или уменьшению, что так же абсурдно. С подобными соображениями быстро приходят к рассмотрению нескольких бесконечностей, которые сосуществуют без смешения и взаимоисключения, бесконечностей, которые больше или меньше других бесконечностей и даже, не довольствуясь больше бесконечностью, изобретают трансфинитные числа, своего рода разряд чисел больших, чем бесконечность: сколько слов, столько и нелепостей.
То, что мы только что сказали о бесконечно большом, так же верно и для того, что называют бесконечно малым: сколь бы малым ни было число 1/N, число 1/(N+1) будет ещё меньше. В реальности нет ни бесконечно большого, ни бесконечно малого, но мы можем рассматривать последовательность чисел как неограниченно возрастающую или убывающую, так что мнимая математическая бесконечность есть именно безграничность. Важно отметить, что безграничность всё же предельна или конечна: пусть мы и не знаем её границ, но мы знаем, тем не менее, что они существуют, так как безграничность есть лишь часть Всего сущего, которая имеет пределы, обусловленные существованием других частей; таким образом, материальный мир, рассматриваемый в своей совокупности, безграничен, и при этом он – всего лишь точка в сравнении с Бесконечностью. Даже если прибавить друг к другу любое число безграничностей или же перемножить их, полученный результат в соотношении с Бесконечностью будет нулевым, так как универсальная Возможность содержит в себе бесконечность частных возможностей, каждая из которых безгранична. Теперь легко понять, в чем на самом деле суть упомянутых ранее нелепостей, перестающих быть таковыми, как только мы заменяем мнимую математическую бесконечность безграничностью. В то же время, мы чётко показали невозможность перейти к Синтезу через анализ: напрасно мы будем складывать неограниченное число элементов, мы никогда не получим Всего, поскольку Всё бесконечно, а не безгранично; и мы не можем его рассматривать иначе, как бесконечное, поскольку предел ему могло бы положить лишь что-то внешнее, но тогда оно перестало бы быть Всем; оно есть сумма всех своих элементов, но сумма, понимаемая в интегральном смысле, а интеграл не вычисляется перебором своих элементов по одному; если мы аналитически переберем одну или несколько безграничностей, мы ни на шаг не приблизимся к универсальной точке зрения, оставаясь всё в том же отношении к Бесконечности.
Мы сказали, что ряд чисел может полагаться как неограниченный в двух направлениях; так, с одной стороны, можно рассмотреть целые числа неограниченно возрастающие, а с другой стороны, обратные к ним – неограниченно убывающие. Оба эти ряда начинаются с единицы, единственного числа обратного самому себе, и состоят из равного количества чисел, что позволяет считать единицу находящейся точно посередине числовой последовательности. В самом деле, любому числу n из одного ряда соответствует число 1/n в другом ряду, так что имеем:

n x 1/n = 1;

комплекс двух обратных чисел, дающих при перемножении единицу. Можно расширить обобщение, и вместо рассмотрения ряда лишь целых и обратных к ним чисел, как мы сделали только что, рассмотреть с одной стороны все числа больше единицы, а с другой стороны – меньше единицы. Итак, всякому числу a/b > 1, в другой группе будет соответствовать обратное число b/a < 1 и наоборот, так что имеем:

a/b x b/a = 1,

и в обеих безграничных группах будет строго равное количество чисел, разделенных единицей. Можно ещё добавить, что единица, занимая срединное положение, соответствует совершенному равновесию и содержит в потенции все числа, которые исходят из неё парами обратных или же дополнительных чисел, а каждая из этих пар составляет относительное единство своей неделимой дуальностью; далее мы проработаем следствия, которые выводятся из этих замечаний.
Пока что мы можем ограничиться рассмотрением ряда целых и обратных к ним чисел, как мы это делали в самом начале; можно сказать, что они стремятся, с одной стороны, к неограниченно большому, а с другой стороны – к неограниченно малому, понимая под этим сами пределы области, в которой эти числа рассматриваются, поскольку переменное количество может стремиться лишь к пределу. Не зная этих пределов, мы не можем их чётко зафиксировать, но мы можем считать некое число практически неисчислимым, когда оно уже не может быть выражено ни в речи, ни на письме, что необходимо случается в известный момент, поскольку это число постоянно возрастает. В этой связи, уместно задаться вопросом, почему в китайском языке неисчислимость символически выражается числом десять тысяч; в греческом происходит то же самое, и одно слово с простой разницей в ударении служит для выражения двух понятий: μύριοι – десять тысяч; μυρίοι – неисчислимость; позднее мы попытаемся дать объяснение этому факту. Как бы то ни было, неограниченно большое, как мы уже сказали, изображается символом ∞; что же до неограниченно малого, которое может рассматриваться как всё, что уменьшается за пределы наших возможностей исчисления и которое, следовательно, мы вынуждены рассматривать как несуществующее по отношению к нам, то мы можем, не прибегая к дифференциальной нотации, выразить его в совокупности символом 0, хотя это лишь одно из значений нуля.
Рассмотренный нами ряд чисел имеет следующий вид:

0...........1/5, 1/4, 1/3, 1/2, 1, 2, 3, 4, 5,..........∞;

два числа, равноудалённые от центральной единицы, являются обратными или комплементарными и произведение их равно единице, так что для двух пределов ряда необходимо написать:

0 x ∞ = 1

Между тем, из вышесказанного немедленно вытекает, что каждый из символов 0 и ∞ представляет собой область, а не определенное число; как следствие, выражение 0 x ∞ образовывает так называемую неопределённую форму, которую следует писать как:

0 x ∞ = n,

где n – произвольное число. И здесь мы видим очень ясно, что символ ∞ ни в коей мере не представляет Бесконечность, так как Бесконечность не может противопоставляться ни нулю, ни единице или любому другому числу; будучи Всем, она равно содержит как Бытие, так и Небытие, и даже нуль должен рассматриваться как входящий в Бесконечность.
Мы сказали, что неограниченно малое не является единственным значением нуля, и более того, с метафизической точки зрения, оно и не самое важное; странно, что математики имеют обыкновение рассматривать нуль как чистое небытие, хотя при этом не могут представлять его иначе, как наделённым неограниченным потенциалом, поскольку помещённый справа от другой, так называемой, значащей цифры, он формирует изображение числа, которое простым повторением этого нуля может неограниченно возрастать. Будь нуль на самом деле чистым небытием, то такая процедура с ним была бы неосуществима, и он был бы всего лишь бесполезным знаком, лишённым всякого значения; но совершенно иным он предстает, если считать его представляющим Небытие, рассматриваемое как возможность для бытия, т.е., содержащее Бытие в потенции, как мы это сказали в нашей работе о Демиурге. Тогда мы можем сказать, что Небытие превосходит Бытие, или другими словами, что непроявленное превосходит проявленное, поскольку является его принципом. Итак, если полагать Бытие представленным единицей, то можно сказать, что нуль есть единица непроявленная или ещё, что единица есть не что иное, как утверждённый нуль, это утверждение является отправной точкой всех проявлений, которые разворачиваются в безграничную множественность чисел. Единица непроявленная, или единица в себе, которая содержит принцип всех чисел, но которая не является ни одним из них, есть то, что называют Абсолютом, одновременно Бытием и Небытием, хотя и не являющимся ни тем, ни другим, возможностью всего и ничем в действии; она есть также бесконечная универсальная Возможность, и это мы понимаем так, что в Абсолюте нуль равен Бесконечности. Это именно то, что несправедливо назвали единством противоположностей; на самом деле противоположностей нет, ведь если крайности соединяются, то есть только одна крайность; это как раз то, что дальневосточная традиция выражает фигурой Инь-Янь, символом Великой Крайности, Taï-ki.
Оставим сейчас в стороне то, что мы могли бы назвать нулём метафизическим, который для нуля математического, о котором мы говорили, рассматривая двойной ряд возрастающих или убывающих чисел, есть то же, что Бесконечность для простой неограниченности. Область нуля математического или неограниченно малое содержит в безграничной последовательности чисел всё, что выходит за наши возможности вычисления в одном направлении, равно, как область неограниченно большого содержит в той же последовательности всё, что вне наших возможностей вычисления в другом направлении. Таким образом, говорить о числах, меньших нуля, не более уместно, чем о числах больших безграничности; тем не менее, именно это требуется делать, хотя и в несколько ином смысле, чем мы обозначили, вводя в математику рассмотрение так называемых отрицательных чисел.
Этим отрицательным числам придали и геометрическое представление, зафиксировав на одной прямой изначальную точку с нулевым коэффициентом и отсчитывая от неё как положительные, так и отрицательные расстояния, сообразно тому направлению, в котором они откладываются; так же и на окружности различают положительное и отрицательное направления вращения. Так как линия безгранична в двух направлениях, то приходят к  рассмотрению положительной и отрицательной неограниченностей, изображаемых, как + ∞ и - ∞ и описываемых абсурдными выражениями «плюс бесконечность» и «минус бесконечность»; спрашивается, чем могла бы быть отрицательная бесконечность. Правда в дальнейшем, особенно в исследовании перемены функций, пришли к рассмотрению сопряженности отрицательной неограниченности с положительной, как если бы тело, придя в движение в изначальной точке и удаляясь в положительном направлении, вернулось бы спустя неограниченное время с отрицательного направления, и, наоборот, откуда следует, что рассматриваемая здесь прямая, в реальности, должна быть замкнутой фигурой; но пока что мы не будем об этом говорить.
Какими бы ни были преимущества от использования отрицательных чисел, никогда не стоит забывать, что эта нотация, называемая алгебраической в противоположность нотации арифметической, рассматривающей числа как сущностно положительные, есть лишь искусственный приём, упрощающий вычисления; если желают из неё сделать нечто реальное, то она создаёт к тому серьёзные помехи, и мы ограничимся указанием на многочисленные неясности, появляющиеся с введением так называемых воображаемых множеств, которые предстают основой отрицательных чисел и которые, однако, соотносятся с чем-то реальным. Это ещё один момент, который сейчас мы можем лишь обозначить; мы поговорим лишь о последствиях использования отрицательных чисел с точки зрения механики и о возможности замены нотации на более логичную и более согласующуюся с реальностью.
Сразу оговоримся, что мнимые принципы, на которых покоится механика в изложении современных математиков, есть лишь более или менее искусные гипотезы или же частные случаи более общих законов, выводимых, в свою очередь, из истинно универсальных принципов, лишь приложениями которых они являются. В качестве примера первого случая мы можем привести так называемый принцип инерции, который ничем не подтверждается: ни опытом, из которого явствует, наоборот, отсутствие инерции в природе, ни рассудком, который не в силах постичь эту мнимую инерцию. Примером второго случая послужит то, что называют принципом равенства действия и противодействия, который незамедлительно выводится из закона всеобщего равновесия природных сил: всякий раз, когда это равновесие нарушается, оно тут же стремится к восстановлению посредством реакции, сила которой эквивалентна вызвавшей её силе воздействия; именно этому вопросу равновесия мы должны уделить здесь внимание.
Обычно две силы, пришедшие в равновесие, изображают двумя противоположно направленными векторами: если две силы, приложенные к одной точке, имеют равную интенсивность, и действуют по одной линии, но в противоположных направлениях, то они уравновешиваются. Так как в этом случае они не совершают работы в точке приложения, то говорят даже, что они взаимно уничтожаются, упуская из виду, что если упразднить одну из этих сил, то другая тут же окажет воздействие, доказывая, что она вовсе не уничтожилась. Силы характеризуют коэффициентами пропорциональности к их взаимной интенсивности, и две силы противоположного направления обозначены коэффициентами разных знаков, одна положительным, другая отрицательным: одна будет f, другая - f’. В случае, который мы только что рассмотрели, у двух противоположных сил, имеющих равную интенсивность, характеризующие их коэффициенты должны быть равными «по абсолютному значению» (ещё одно, по меньшей мере, странное выражение), т.е. f = f’, откуда выводят как условие равновесия: 

f - f’ = 0,

то есть сумма двух сил нулевая, и, таким образом, равновесие определяется нулем. Так как математики рассматривают, напрасно впрочем, нуль как символ небытия (как если бы небытие могло быть чем-либо символизировано), то кажется логичным считать равновесие состоянием не-существования –  весьма своеобразное следствие; без сомнения, именно из этих соображений говорят, что две силы, находящиеся в равновесии, взаимно уничтожаются, что, как мы только что показали, противоречит реальности.
Истинное понятие равновесия совершенно иное; чтобы его понять, достаточно отметить, что все природные силы суть либо силы притяжения, либо отталкивания; первые могут быть рассмотрены как силы компрессивные или силы сжатия, вторые – как силы экспансивные или силы расширения. Легко понять, что в гомогенной среде любому сжатию, происходящему в некоторой точке, в другой точке будет с необходимостью соответствовать эквивалентное расширение, и, наоборот, так что всегда должно рассматривать два центра сил, один из которых не может существовать без другого, это и есть основа закона полярности, который приложим ко всем природным явлениям и который особенно очевиден в явлениях электрических и магнитных. Если две силы, одна сжимающая, а другая расширяющая воздействуют на одну и ту же точку, то условием их равновесия или нейтрализации, то есть состояния, при котором в точке не происходит ни сжатия, ни расширения, будет являться эквивалентность их интенсивностей, а не их равенство. Силы можно охарактеризовать коэффициентами, пропорциональными производимому ими сжатию или расширению, так, если рассматривать одну сжимающую и одну расширяющую силы, то первая будет иметь коэффициент n > 1, а вторая - коэффициент n < 1; каждый из этих коэффициентов может быть соотношением плотности, которую под воздействием силы обретает окружающая среда в рассматриваемой точке, к первоначальной плотности этой среды, предполагаемой гомогенной в отсутствии воздействия сил. Поскольку не происходит ни сжатия, ни расширения, то это соотношение равно единице; чтобы две силы, действующие в одной точке были уравновешены, необходимо чтобы их результирующая имела в качестве коэффициента единицу. Очевидно, что коэффициент этой результирующей есть произведение коэффициентов двух рассматриваемых сил; следовательно, эти два коэффициента должны быть обратными числами: n’ = 1/n, откуда получаем как условие равновесия:

nn’ = 1;

таким образом, равновесие будет определено посредством единицы, а не нуля.
Мы видим, что это определение равновесия через единицу единственно реальное, соответствует тому факту, что единица занимает середину в последовательности чисел, о чём мы уже говорили. Весьма далекое от того, чтобы быть состоянием не-существования, равновесие есть существование, рассматриваемое извне его многочисленных манифестаций; заметим, впрочем, что равновесие еще и внутреннее состояние для того, что мы назвали Небытием в метафизическом смысле этого слова, ибо существование, хотя и независимое от любого проявления, является, тем не менее, его отправной точкой. Единица, такая, как мы её только что рассмотрели, и в которой пребывает равновесие, есть то, что дальневосточная традиция называет Неизменяемая Середина, Tchoung-young; согласно многим китайским текстам, в каждой модальности бытия это равновесие или эта гармония есть отражение Активности Неба. (Недавно мы обнаружили в одном журнале, который не будем называть, следующий перифраз из упоминаемого нами текста, перифраз, достойный пыла Станисласа Жульена: «музыка есть имитация происходящего на Небе»! Чтобы избежать подобной бессмыслицы, было бы достаточно хотя бы весьма приблизительно знать смысл идеограммы Tien, которую переводят как Небо.)
Здесь мы завершим эти заметки о математической нотации; то, что мы сказали на предмет механики, не следует рассматривать лишь как простое указание, мы уверены, что, углубив исследование в этом направлении, можно извлечь из него множество интересных следствий.
Τ.PALINGENIUS
(1) Эта статья вышла двумя частями в номерах 6 и 7 журнала La Gnose за апрель и май 1910; каждый может констатировать, что, не смотря на утверждения в Mélanges стр. 78, текст М. Маридо воспроизводит текст,  опубликованный в трёх частях в номерах 205, 206 и 207 за январь. февраль и март 1937 г. Традиционных Этюдов, а не текст, который появился в La Gnose.
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